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D Le probléme des guatre-vingt un palmiers.

Le probléme des quatre-vingt un palmiers.
Pierre Ageron
Un pére meurt en laissant quatre-vingt un palmiers i ses peuf fils. Le premier palmier produit une livre de

dattes par an, le deuxiéme produit deux livees, ef ainsi de suite jusquau quatre-vingt uniéme. Comment répartir les
palmiers entre les héritiers de sorfe gue fous bénéficient du méme nombre d arbres ef de la méme récolte annuelle

(Le probléme des quatre-vingt un palmiers, Université de Caen, IREM de Basse-Normandie, 7, 2011)
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de dartes ?

Contrairement aux problémes des dix-sept cha-
meaux et des huit galettes, objets d un précédent article
(le Miroir des maths, n"6), celui des des quatre-vingt un
palmiers semble 4 pen prés inconnu en France, en tout
cas invisible sur I Internet. On le trouve en revanche sur
de irés nombreuses pages de 1'Internet arabophone, no-
tamment au sein de sites scolaires ou universilaires sur
les mathématiques, et dans un contexte de glorification
des succés scientifiques des Arabes dans les sciences.
Bien qu’il se présente encore comme un probléme de
partage d’héritage. sa nature mathématique et son his-
toire différent profondément de celles du probléme des
dix-sept chameaux. Voici le résuliai de mes investiga-
tions historigues, qui m'ont cette fois conduit jusqu’a
Istanbul !

Premiére remargue : le probléme revient i construire

5 BD T8 TE TH 12 14 16 10
67 22 64 62 61 26 28 24 15
69 55 32 52 51 36 34 2T 13
T1 67 47 38 456 40 35 256 11
T3 59 49 43 41 39 33 23 9
5 19 290 42 37 44 53 63 7T
3 17T 48 30 31 46 50 65 T9
1 58 18 20 21 56 54 60 81
72 2 4 6 T T0 68 66 T4

un tableau & 9 lignes et 9 colonnes, ol apparaissent tous
les entiers de 1 & 81 et dont toutes les colonnes ont la
méme somme. Un tel tableau étant construit, il suffit en
effet dattribuer au  héritier les palmiers dont les pro-
ductions de dattes annuelles apparaissent sur la * co-
lonne. En particulier, tout carré magique d'ordre @ ré-
pond i la question : dans un carré magique, les colonnes,
mais aussi les lignes et les diagonales doivent, toutes,
avoir la méme somme. 5i je parle ici de carrés magiques,
c’est parce qu’ils sont I'objet d’une trés ancienne tradi-
tion mathématique arabe. Ainsi, Abl 1-Wafd’ al-Buzjini
(940-977) et Ibn al-Haytham (965-1039) donnent les
carrés magiques d’ordre 9 suivanis, construits 1'un par
une succession de carrds magiques concentriques autour
du coefficient médian et I’ auire par un placement diago-
nal un peu particulier des nombres conséculifs de 1 4
Bl':

3T VB 2 TD 21 62 13 54 5

{ 6 38 T 30 T1 22 63 14 4(1'\
47 7 39 80 31 T2 23 55 15
6 48 8 40 Bl 32 64 24 56
57T 17T 49 9 41 T3 33 65 25
M 58 1B &0 1 42 T4 34 66
67 27 59 10 51 2 43 75 35
B 68 19 60 11 52 3 44 76

LTT 28 69 20 61 12 53 4 45
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