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  تمـ�ـيـد

 ـون�الذين��عرف�أسماء�م�وعناو�ن��عض�كتباتيكـثـيـرون��م�الر�اضي
ّ

�م�وعن�ـزر�القليل�ع��الن�م،�ولا��عرف�إلا

 
ّ
 م1590ه/999ا�سنة�وم��م�ابن�حمزة�ا��زائري�(�ان�حي� �.فا��ممؤل

ّ
ف�)�الذي�اشتغل�وقتا�طو�لا�بتدر�س�الر�اضيات،�وأل

 
ّ
�اضيات�ص�ن����تار�خ�الر و���ح�ن�س�وت�المتخصّ �.خ�ال���ي�حا���خليفة�عرّفنا�بكتابھالمؤرّ �أنّ �ف��ا.�ومن�حسن�ا��ظ

 اتيّ ية�الر�اضيونفـ��م�اق��ابـھ�من�ا��اصّ عن�أعمـال�ابن�حمـزة�
ُ
ا���الم�ندس�ال���ي�ص�ل�الضرب�إ���جمع،�فإنّ حوّ ة�ال���ت

وأفادنا�المؤرخ�الفلسطي���حافظ��،ز�ي�درس�مضام�ن�كتاب�ابن�حـمـزة�الموسوم�بـ�"تحفة�الأعداد�لذوي�الرشــد�والســداد"

�الله �سعد �خالد �الأستاذ �وكـتـب �المضام�ن. �بـ�ـذه �وتناولھ�طوقان �أعمالھ، ��عض �وعن �حمـزة �ابن �تار�خ� عن ��� الباحث

 �،���مقالت�ن��Pierre Ageronبـيـيـر�أج��ون�الر�اضيات
ّ

 ـك�أو�نـفـى�ف��ما�أسبقـيـة�ابن�حمـزة�إ���فـكـرة�اللوغار�تم.شك

��ـذ �الأول�من �ا��زء ��� �أشرنا، �ب�اوقـد �وا�تمامھ �بتعليم�ا��ساب، �حمزة �ابن �ا�شغال �إ�� المتتاليـات�المقال،

��ا�تمـامھ،�وإ��؛ة�ال���تحوِّل�الضرب�إ���جمعاتيّ مـا�كـانت�خطوة�أو������طر�ق�اك�شاف�الأداة�الر�اضيال�ندسية،�الـ���ر�ّ 

 ا�ة�بالمتتـاليـات�ا��سابية،�ال����انت�أداتـھ�الأساسيـة���لّ خاصّ 
ّ

 ية�ال���تح�ّ لمـسـألـة�المك
ّ
ـا�ا�الفرضيو �����حل �بن�وا�ُ�ـسَّ

  د.�ال�نو 

  

  تذك���بمضمون�كتابھ�تحفة�الأعداد�لذوي�الرشــد�والســداد .1

 كما�ي��:�كتابھ�بـوّب�ابن�حمزة

  ّوأصـول�الـتـرقـيـم،�ونـظـام�الـعــدّ،�باستعـمـال�الأرقام�الغبار�ـة.�،:�����عر�ف�ا��سـابمـةالـمـقـد 

 ـة.والقـسـم�،والضـرب،�والطرح�،ا��مع�الأر�عـة::����أعمـال�(العمليات�الأر�عـة)�الأعـداد�ال��يحة�المقـالـة�الأولـى 

 عة�ع���العمليات�الأر��،���التـجـذيـر:�ا��ـذر�ال��بي���لعدد���يحو�؛:�الكسـور�والعمليات�عل��االمقـالـة�الثانـيـة

 ا��ـذر�التكعي���وا��ـذر�من�المرتبة�الرا�عة�لعدد���يح.�،�ا��ـذور 

 با�����والمقابلـة.�؛بطر�ق�ا��طأين�؛باستعمال�التناسب،�ج�ـولات:����استخراج�المالمقـالة�الـثـالـثـة 

 الأشكـال�المستو�ة:�الزوايـا�.:����ال�ـنـدسـةالمـقـالة�الـرا�ـعـة،� 
ّ
،�الموشور �،ال�رم�،ـمـاتلمجـسّ ،�االر�اعـيـات�،ـثـاتالـمـثـل

 الـكــرة.�،الأسطوانة

 لغر�بـة�الطر�فـة،�وم��ا�المسـألـة�ال���أطلق�عل��ا�اسم�المسألـة�المكية:�أدرج�فـيـ�ـا�كثيـرا�من�المسـائل�االـخـــاتـمــة،�

ـ�ـا�مسألة�و��
ّ
�السب�ية�؛طر�فة����ذا��ا،�وغر�بة����حل �المـسـألـة �باللغة�ـوالمسـألة�ا��زائر�ة�ال���نـصّ �؛وكـذا �ا

 العثمانية����الكتاب،��ـو�التالـي:

 

mailto:zerrouki.m@gmail.com
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2.  
ّ

  ا��زائري �ابن�حمزة�ية�وحلّ تذك���بالمسألة�المك

)� �الـمـقـالة �من �الأول �الـجزء �مجـلـة�� ��ـذه �من �ا��ـامـس �حمـزة�قـدّ �،)�شائر�العلوم�الـعـدد �بابن �التـعـر�ف منـا

 تو �،”الأعداد�لذوي�الرشــد�والســداد�تحفة”�كـتابھالـجـزائري�و�مـضـمـون�
ّ
 �نـد�جـدول�حـلّ ـنا�عـفــوق

ّ
س���ولـت��.ـيـةالمـسـألـة�المك

ـر�القارئ�الكر�م�بالمسألة،��ذه����ـلّ �،�الذي�سأقدّمھ�����ذا�المقال،ريوّ متا�عـة�تص ِ
ّ

زة�ابن�حم�و�حـلّ �نصّ�المسألةأذك

  .ا��زائري�ل�ا

  :م��ـا�سنو�ا�نخلة،�ت�تج��لّ �81أبناء،�وترك��9ولھ��تو��ّ ��نديٌّ �مسلمٌ ���:المسألة،�باختصار،�

  ا��ادية�والثمانـون   ...  الثالثـة  الثانية  الأولـى

  رطـلا�81  ...  أرطـال�3  �نرطل  واحدا�رطلا 

ع���أبـنـائھ�الـ�سـعـة�بالـعـدل،�من�حيث�عـدد�النخلات،�ومن�حيث��81أراد��ذا�المـسـلم�ال�نـدي�تقسيم�نخـلاتھ�الـ�

 واحـد�منـ�ـم.�ة�إنتاج�ـا�من�التمـر�الواجبة�ل�لّ كميّ 

 
ُ
ـ�نرحت��ذه�المسألة�ع���الفرضي�ن�و ط  ��ا�َ�ْ�ـسُــوِ�يِّ

ّ
 �ثمّ �.�ا��ال�ند،�فاحـتـاروا����حـلـ

ُ
�و�ـرحـت�ع���ابن�حمزة�و ط

 
ّ

 ���مك
ّ
  .���الـجـدول�التالـي�،�كما�تظ�ر �ا�بكـيفية�عـجـيـبةة�المكرمة،�فانـبـرى���ـل

  

  �ذه�المسألـة�جــدول�حلّ 

  ط  ح  ز  و  ه  د  ـج  ب  أ  

  9  8  7  6  5  4  3  2  1  1س

  17  16  15  14  13  12  11  10  18  2س

  25  24  23  22  21  20  19  27 26  3س

  33  32  31  30  29  28 36  35  34  4س

  41  40  39  38  37  45  44  43 42  5س

  49  48  47  46  54 53  52 51  50  6س

  57  56  55  63  62  61  60  59  58  7س

  65  64  72  71  70  69  68  67  66  8س

  73  81  80  79  78  77  76  75  74  9س

  369  369  369  369  369  369  369  369  369  المجموع
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  الـمـسـألـة�الـمـكـيـة�رناه�لـحـلّ الـذي�تصوّ �ا�يّ الـر�ـاضـيالإطـار� .3

  �ذه�المسألة�المسلـك�الـتـالـي:�ابن�حمزة�سلـك����حلّ �ر�أنّ يمكننا�أن�نتصوّ 

���تجزئة�مجموعة�الأعداد -1 = 	{	�	,�	,�	,… … …  مجموعات�جزئية:�9إ���� {	��,

��� = {��,��,��,��,��,��,��,��,��} 

 ،و�ذه�المجموعات�ا��زئية�منفصلة�عن��عض�ا�مث���مث�� -2

  ،مجموعة�جزئية،����مجاميع�م�ساو�ة�ومجـاميع�الأعـداد�لـكـلّ  -3

⎩
⎪
⎨

⎪
⎧
	�� 	≠ ∅			;	�� ∩	�� 	= 	∅		; 	� ≠ �

�� ∪	�� 	= 			���			; 	� ≠ �												

����	�� = �																																		

���	�		= ���		; 	� ≤ 	�	,� ≤ �			

 

 
ّ

أعـداد�مختلفة،�ومجاميع��9ة،�����لّ�مجموعـة�جزئية�م��ا�تجزئة�ج��ية�خاصّ ����ـل�للمـجـمـوعـة�و�ـكذا�تـ�ـشـك

  .369أعـداد�كـلّ�م��ـا�م�ساو�ة،�و�ل�م��ا��سـاوي�

  وت�ون�عناصر��ـذه�المجموعات�ا��ـزئية��الآ�ي:

�ـي�أعـداد�العـمود�الثانـي�منھ،�����ـي�أعـداد�العـمود�الأول�من�جـدول�ابن�حمزة،�وعـناصر�ا��ـزء����عـناصر�ا��ـزء�

  �ـي�أعـداد�العـمود�التاسـع.������عناصـر�ا��ـزء���كذا�دواليك�إ���غاية،و 

فكرة��ـنيـتـضـمّ �سياق�ا��ـلّ �لم�يـذكـر��ـذه�التجزئة�بالتنظ���ا����ي�الذي��ستعملھ�اليوم،�ولكنّ �ابن�حمـزة�إنّ 

ـت،��ـذه����فـكـرة�مبتـكــرة��ئالتجز فكـرة��ولـعـلّ .�ا��ا��ّ �تجزئة�مجموعة،�بالمعـ���ا����يّ 
َ
ما�ور�ّ �.�ذه�المسألة�حلّ �ســاوَق

 معروفة�من�قبل.�����ا��ا��ّ لم�تكـن�فكرة�تجز�ئ�مجموعة�بالمع���الر�ا

  :الـمـسلـك�العـملـي�التالـي�ابن�حمـزة�سلك�لـتحـقـيـق�الـحلّ �ر�أنّ يمكننا�أن�نـتــصـوّ 

إلـى��1ــو���بمتتالية�حسابية،��ـي�مـتتالية�الأعـداد�الطبيعـيـة،�مـن�العـدد�تمعـطيـات��ـذه�المسألة��لاحظ�أنّ   .أ

 .81العـدد�

�أنّ �ـلّ ـل����جـدول�الـحعـند�التأمّ   .ب ل�والثـا�ي،�وعناصـر�القطر�ن،�والأوتار�من�الـسـطـر�ن�الأوّ �عـناصر��لّ �وجـدنا

 صف�بمـا�يـلـي:المواز�ة�للقطر�ن�تتّ 

 9إلـى��1متتالية�الأعـداد�الطبيعـيـة�من�ل�(بال��ت�ب�من�اليم�ن�إ���الشمـال)����ر�الأوّ ـطـعناصر�الس. 

  ال��ت�ب�من�اليم�ن�إ���الشمـال)����الع�و دون�العـمود�التاسـ(�خـيـر عناصر�السطر�الأ� 
ُّ
 ـي�المـرتـب:نـامـث

�� = 	(	��	,��	,��	,��	,��,��	,��) 

  .80إلـى��74ف�ـي�متتالية�الأعـداد�الطبيعـيـة�من�

  وعناصر�الأوتار�المواز�ة�لـھ:�عناصر�الـقـطر�الرئ����ّ   .ج

 ف���9مضاعفات�العدد��(بال��ت�ب�المذ�ور،�ومن�الأعـ���إ���الأسفل)����الـحـلّ ���دول �ـرئ�ـسـيناصر�القطر�الـع�،

 :متتالية�حسابيةأي�،��9مر�ع��ـا�الأخ�� ،�وحـدّ ��9ـا�الأول�ضـعـف،�وحـدّ 9بية،�أسـاس�ـا�حـدود�متتالية�حـسا
(��	)	∶ (�	,��	,��	,��	,��	,��	,��	,��	,��) 

�� = 	(��	,��	,��	,��	,��	,��,��	,��) 
  ّل��ا�الأوّ ،�وحدّ 9،����حدود�متتالية�حسابية،�أساس�ا�ونـجـد�عـناصـر��لّ�وتر�من�الأوتـار�التـي�أعـلـى�القـطـر�الرئ����

مـود�اطع�ذلك�الوتر�مع�العـ�ـا�الأخ���العــدد�الذي����تقالعـدد�الذي����تـقـاطـع�السطر�الأول�مع�الـوتـر�المعت��،�وحـدّ 

 الأعـداد:ن�من�عـناصـر�الوتر�الذي�فوق�القطر�الرئ�����مباشرة،�والمتكـوّ �،مثلا�.التاسـع

1�،10�،19�،28�،37�،46�،55�،64�،73  
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من���73ا�الأخ���العــدد�من�السطر�الأول،�وحـدّ ��2ا�الأول�العـدد�،�وحدّ ���9حـدود�متتالية�حسابية،�أساس�ا�

  :ا�الوتر�مع�العـمود�التاسـعتـقاطع��ـذ
(��	)	∶ (�	,��	,��	,��	,��	,��	,��	,��	,��) 

 ن�لمكـوّ ل�العـدد�ا�ا�الأوّ ���حـدود�متتاليـات�حسابيـة�حـدّ �عناصر�الأوتار�الأخرى�ال���أعـلـى�القطر�الرئ�سـيّ �،و�المـثـل

 ا�الأخ���العـدد�الذي����تـقاطع�ذلك�الوتر�مع�العـمود�التاسـع.�من�تقاطع�الوتر�مع�السطر�الأول،�وحـدّ 

  
ً
وال�ائنة�أسفلھ����حدود�متتالية�حسابية،�أساس�ا��وتر�من�الأوتـار�المواز�ة�للقـطـر�الرئ����ّ ��لّ �عـناصـر �،اوأيــضــ

اصـر�الوتر�الذي�أسـفـل�القطر�عـن�،مثلا�ا�الأول�العـدد�الواقـع����تقـاطع�الوتر�المعـ�ن�مع�العـمـود�الأول.�وحدّ �،9

 الرئ�����مباشرة،�و�ـي�الأعـداد

26�،35�،44�،53�،62�،71�،80  

�ا�من�تـقـاطع��ـذا�الوتر�مـع�العـمـود�الأول،�وحـدّ ��26ا�الأول�العـدد�،�وحدّ ���9حـدود�متتالية�حسابية،�أساس�ا�و 

  �الذي����تقاطع��ـذا�الوتر�مع�السـطر�الأخيـر.�80الأخ���العنصـر�

 
ً
والواقع�أسفلھ�مباشرة�أرقام�ـا�متناظرة�����عناصر�الوتر�الأول�الموازي�للقطر�الرئ����ّ �ع���ذلك�نلاحظ�أنّ �ز�ادة

  .54يقابلھ��45و�63يقابلھ��36و�72يقابلھ��27و�81يقابلھ��18الوضع،�

 1  2  3  4  5  6  7  8  9  
18  10  11  12  13  14  15  16  17  
26  27  19  20  21  22  23  24  25  
34  35  36 28  29  30  31 32 33 
42  43 44  45  37  38  39  40  41  
50  51  52  53 54  46  47  48  49  
58  59  60 61  62 63  55  56  57  
66  67  68  69  70  71  72  64  65  
74  75  76  77  78  79  80  81  73  

  :أسـفلـھ)أعـلـى�القـطـر�الأول�أو��(��عـنـاصـر�الأعـمـدة�  .د

 الأول:عـنـاصـر�الأعـمـدة�ال���أعـلـى�القـطـر�  

 9عـنـاصـر�العمود�رقم�:� 

�� = (�	,��	,��		,��	,��	,��	,��	,��		,��	,��) 

  .�73ا�الأخ���وحدّ ��9ا�الأول�،�وحـدّ ���8حـدود�متتالية�حسابية�م��ايدة�أساس�ا�و 

 8،�الـذي�أعـ���القطر�الأول����مضاعـفات�8عـنـاصـر�العـمود�رقم�:  

�� = (	�,��,��,��,��,��,��,��) 
  .�64ا�الأخ���وحـدّ ��8ا�الأول�،�حـدّ ���8حـدود�متتالية�حسابية�أساس�ا�و 

 باست�نـاء�عناصر�القطر�الأول 7و�المثـل�عـنـاصـر�العمود�رقم��،:  

�� = (�,��,��	,��,��	,��	,��) 
  .�55ا�الأخ���وحـدّ ��7ا�الأول�،�حـدّ 8س�ا����أيضا�حـدود�متتالية�حسابية�أساو 

����)(أو�تحتھ�باس�ثـنـاء�عناصـر�القطـر�الرئ����ّ �الأعـمـدة�ال���أعـلـى�القـطـر�الرئ�ـ���ّ �و�كـذا،�عـناصـر�كـلّ 

�ا�الأخ����و�العـدد�من�نفس�العمود�والموجـود��ا�الأول�رقم�العمود،�وحـدّ ،�حدّ 8متتاليات�حسابية�أساس�ا�

�ـا�الأول�العنصـر�الذي�أسفـل�القطـر�الرئ�����مباشرة�ومن�نفس�لقطر�الأسا����مباشرة�(أو�حـدّ أعـلـى�ا

  مع�السطـر�الأخ��).��ا�الأخ����و�الواقع����تقاطع�ذلك�العمودالعمود،�وحـدّ 

  ّم��ـا��و�8م��ا��عـنـاصـر�الأعـمـدة�ال���أسـفـل�القـطـر�الأول:����متتاليات�حسابية�أساس��ل� ،�الـحـدّ�الأول�ل�لٍّ

م��ـا��ـو�تقاطع�العـمود��العنـصر�(من�العـمود�المـعـتـبَـر)�الذي�أسـفـل�القطر�الرئ�����مباشـرة،�وا��ـدّ�الأخ���لـكـلّ 
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�السطر�الأخ�� �مع ـذ
َ

ـخ ـتَّ
ُ
�مـثـلا�.الم �الأوّ ، �(عـنـاصـر�الـعـمود �القـطـر�الرئ����ّ ل �حسابأسـفل �متتالية �حـدود ��� ة�ي)

 ،�أي�74ا�الأخ���وحـدّ ��18ا�الأول�،�وحـدّ 8أساس�ا�

�� = (��	,��		,��,��,��	,��	,��	,��) 
 �ل)،��لّ عناصـر�بقية�الأعـمـدة�(ال���أسـفل�القـطر�الأوّ �،و�المـثل

ّ
�ا�،�وحـدّ 8ل�متتالية�حسابية،�أساس�ا�م��ا��شكـ

�ا�الأخ���عـنصـر�تقاطع�العـمود�نفسھ�ل�مباشـرة،�ومن�العـمود�المعـتبـر،�وحـدّ ل�العـنـصر�الذي�تحت�القـطر�الأو الأوّ 

  مع�السطر�الأخ��.

  عـنـاصـر�القـطـر�الـثـانـي�والأوتـار�المـواز�ـة�لـھ:�  .ه

 �.��،�	��،	��،	����∪��	�،	��،	،��	��،��	�ن�من�يت�وّ �القـطـر�الـثـانـي: -1
ّ
ل�وكلا�ا��زأين��ش�

�(�,	��,	��,��,	��)الأعـداد�ال���أعـلـى�القطر�الرئ������وذلك�لأنّ �.7متتالية�حسابية�أساس�ا�

�����والأعـداد�ال���أسـفـل�القطر�الرئ�،�37ا�الأخ���،�وحـدّ �9ا�الأول�حدّ �،���7متتالية�حسابية�أساس�ا�

� ��(��,	��,	��,��,	��)و�� �أساس�ا �حسابية �متتالية �حدود �حدّ ��7 ،� �الأول �وحـدّ �53ا �ا�،

 �.74الأخ���

 أعــداد�الأوتـار�المواز�ة�للقطـر�الـثـانـي�(ال���أعـ���القطـر�الرئ����ّ �،ومـثل�ذلك -2
ّ
ـابيـة�ل�مـتـتـاليات�حس)��ـشـكـ

ـذ�مع�السطر�الأول،�وحـدّ ل�تقـاطع��ا�الأوّ ،�حـدّ 7أسـاسـ�ـا�
َ

�ا�الأخ���العـنصـر�الذي�فوق�القطـر�الوتـر�المـتّـخ

 الأول�مباشـرة،�ومن�نفس�الـوتـر.

 وكذلك�أعــداد�الأوتـار�المواز�ة�للقطـر�الـثـانـي�(ال���أسـفـل�القطـر�الرئ����ّ  -3
ّ
يـة�ل�مـتـتـاليات�حسـاب)��ـشـكـ

ـذ)�الذي�أسـفـل�القطـر�الأول�مباشرة،�وحـدّ �ا�الأول�العـنصـر�(من�ا،�حـدّ 7أسـاسـ�ـا�
َ

�ا�الأخ���لـوتـر�المـتّـخ

 العـنصـر�الذي����تقاطع�ذلك�الـوتـر�مع�العمود�الأول.

وكـذا�أعـداد�سائر�أجـزاء�الأوتار�المواز�ة�للقطـر�الثا�ي�(ال������أعـلـى�القطر�الأول)����حدود�متتاليات� -4

ـذ�مع�السـطر�الأول،�وحـدّ ل�تـقا�ا�الأوّ ،�حدّ 7حسابية�أساس�ا�
َ

�ا�الأخ���العـدد�من�الوتر�طع�الـوتـر�المـتّـخ

ـذ�(ال�ائن�أع���القطر�الأول).
َ

ـخ ـتَّ
ُ
 الم

���أسـفــل�القطر�الأول�مباشرة�تباعا)����حدود��وأيضـا�أعـداد�أجـزاء�الأوتار�المواز�ة�للقطـر�الثا�ي�(ال�� -5

� �أساس�ا �حسابية �حدّ 7متتاليات �الأوّ ، �ال�ا �القطر�الأول�ل �أسـفــل �(وال�ائن ـذ
َ

�الوتر�المتّـخ �من عـدد

  �ا�الأخ���تـقاطع�نفس�الوتر�مع�الوتر�نفـسـھ�مع�السـطـر�الأخ��.�وحـدّ �،مباشـرة)

 
4.  

ّ
 أيـكـون�جـدول�المسـألة�المكـ

ّ
  عـا�سـحـر�ـا؟ية�مـر�ـ

 
ّ
 �ع�ال��ـريّ المر�ـ

ّ
ـمـوع�ال������قـطــر�ـھ�مسـاو�ا�لمجموع�ال���فـي�ع،�بيوتـھ�مشـغــولـة�بأعـداد،�ي�ون�مج�ـو�جـدول�مـر�ـ

 
ّ
 �.������أعمـدتھأسطـره�ومساو�ا�لل

ّ
 وقـد��انت�المر�ـ

ُ
 عـات�ال��ـر�ـة��

ّ
 ستعـمـل�كألعـاب�فـكر�ة�مسل

ُ
ـضـا����سـتـعـمل�أيية،�و�ـ

 أعـمـال�الشعـوذة.

ـعـة�أي�من�المرتبة�عـا���ر�ـا،�وإن��انت��عـض�المر جـدول�ابن�حمزة�لـ�ـس�مر�ّ �و�ش���إ���أنّ  ـسَّ
َ
ـ�
ُ
�عـات�ال��ر�ـة�الم

�ـا�م�شأة�بكـيـفـيـة�مختلفـة�عن�كـيفية�المسألة�المكية،�ولك�ّ �نـفـسـھ�الذي��عطيھ�جدول�حلّ �عطي�ا��ــلّ �)�9×  9التاسـعـة�(

 ع�ابن�حمزة.�إ�ـشـاء�مر�ّ 

�ر�ـاضـي ��عـضُ �اشتغـل �اات�لقد �و�ـعـضُ �الإسـلامية �العر�ية �ا��ـضـارة �بالمر�ّ � �المتـر�ضيـن، �المسـلم�ن عـات�ـلفـقـ�ـاء

ق ()����كتابھ�الفروق،�وابن�قـنـفـذ�القسنطي���م13ه/�7ق�السـحـر�ة،�وم��ـم�الفقيھ�المالـ�ي�أحمد�بن�إدر�س�القرا���(

ـمِـيـة،�)�أدرجـوا����الرسالة�الأو���من�رسائل�م10/ه�4قفـرقة�"إخوان�الـصفا�وخلان�الوفا"�(�ا)،�وقـبل�ـمم14ه/�8
َ

م�الـحِـك
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والمر�ع��و...�4×  4،�والمر�ع�3×  3ع�عات�ال��ر�ة�مـثـل�المر�ّ و���الرسـالة�الر�اضـيـة�الموسومة�بخواص�العـدد،��عض�المر�ّ 

ـ�ـسـي�ـرون�أنّ يجأو���مقـال�أ�اديمـي�ذكـر�الباحث�بيـ���.�9×  9 ِ
ّ
ـبْـرامَــل

ُّ
م)��1600(حوا���الفـرضـي�المـصـري�ا��اسب�محمـد�الـش

 �ـعـات�رسالة�خـاصــة.�وذكـر�أيضا�أنّ أفـرد�للمـر�ّ 
ّ

م)،�وا��ـسـن�بن�10/ھـ4ق الوفـاء�البوزجـا�ي�(�ان�أباتي��من�الر�اضـيكـلا

  م�مر�عات���ر�ة��ـسـاعـية،�و�مسـلـكـيـن�حـسـابي�ن�مختلف�ن.�م)�قـدّ 1039/ھـ965ت.�ال�يثم�(

 
ّ
�المر�ـ ��عض �الآن �مـراونـدرج �من �ال��ر�ة �لي�ب�ّ عات �مختلفة، �أنّ تـبـة �الكـر�م �للـقارئ �حلّ �ن �حمـزة��جدول ابن

  .للمسـألة�المكية�ل�س�من�المر�عـات�ال��ر�ة

6  7  2  

1  5  9  

8  3  4  

  15مر�ع���ـري�ثلاثـي،�مجاميع�الأعداد�����ل�سطر�و����ل�عمود����

  

1  15  14  4  
12  6  7  9  
8  10  11  5  
13  3  2  16  

  ���34الأعداد�����ل�سطر�و����ل�عمود�مر�ع���ـري�ر�اعـي،�مجاميع�

  

عـات�ال��ر�ة����،����كتابھ�الموسوم�بـ�"المر�ّ �Jacques Sesianoجاك�س��يانـو الباحث�السو�سري� وقد�عـرض

�الإسـلامية" �المر�ّ �،البلـدان �مر�ّ أنواعا�من �م��ـا �مختلفة، �مراتب �من �ال��ر�ة �وسـداسية،�ـعـات �خـماسية، ���ر�ة عـات

  انية،�و�ساعية.وسباعية،�وثم

  

  

  

  

  

  

  

  

  د�حلول�المسألة�المكية�عدّ  .5

  

  

  

  

  

  

  

  

11  74  29  18  81  36  13  76  31  
56  38  20  63  45  27  58  40  22  
47  2  65  54  9  72  49  4  67  
16  79  34 14  77  32  12 75 30  
61  43 25  59  41  23  57  39  21  
52  7  70  50 5  68  48  3  66  
15  78  33 10  73 28  17  80  35  
60  42  24  55  37  19  62  44  26  
51  6  69  46  1  64  53  8  71  

37  78  29  70  21  62  13  54  5  

6  38  79  30  71  22  63  14  46  

47  7  39  80  31  72  23  55  15  

16  48  8  40  81  32  64  24  56  

57  17  49  9  41  73  33  65  25  

26  58  18  50  1  42  74  34  66  

67  27  59  10  51  2  43  75  35  

36  68  19  60  11  52  3  44  76  

77  28  69  20  61  12  53  4  45  
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�عا،�وأحـد�تلك�ا��لول�ال���لم�يذكـر�ا�ابن�حمـزة��و�المر�ّ جدّ �كب��ٌ ة�عدد�حلـول�المسألـة�المكيّ ��ش���إ���أنّ 

سـاعـي،�الذي�مجاميع�الأعداد�����ل�عمود�منھ��
ُ
ھ،�مب���ع���آخـر�للمسألة�المكية،�ولكنّ �ف�و�حـلّ �.��369ال��ري�الـ�

 غ���الكيف
ّ
  .ھية�ال���أ�شأ���ا�ابن�حمزة�حل

  

80  17  19  18  1  27  64  65  78  

22  74  40  39  68  49  47  5  25  

57  33  73  44  15  50  6  45  46  

60  52  37  72  16  7  48  43  34  

3  12  14  41  31  72  71  56  69  

26  51  34  79  66  11  31  42  29  

59  35  77  24  67  36  9  30  32  

58  75  53  28  13  57  23  8  54  

4  21  20  55  81  63  62  61  2  

  

  369مر�ع���ري�آخر�فيھ�مجاميع�الأعداد�����ل�عمود�و����ل�سطر�و����ل�قطـر��و�و�ذا�

  

37  33  20  16  3  80  67  63  50  

51  38  34  21  17  4  81  68  55  

56  52  39  35  22  18  5  73  69  

70  57  53  40  36  23  10  6  74  

75  71  58  54  41  28  24  11  7  

8  76  72  59  46  42  29  25  12  

13  9  77  64  60  47  43  30  26  

27  14  1  78  65  61  48  44  31  

32  19  15  2  79  66  62  49  45  

  

،�ولـكـون�عملية�ا��ـمـع�تبديلية،�369ع�ال��ري�ثابتٌ�و�ساوي�عمود،�من��ذا�المر�ّ �مجموعَ�الأعداد�����لّ �لأنّ و 

وأيضا�تبديل�سطـر��.��المجموع���العمود�ذاتھ،�لا��غـ�ّ تبديل�عـدد�بآخر����العـمود�الواحد،�أو�تبديل�عـدد�بـآخـر��فـإنّ 

�صّ نـظـر�ـة�الـعــدّ��عطينا�(فيما�يخ�فإنّ �.��ا��ـلّ ��المجموع،�و�التا���لا��غـ�ّ �سطـر،�أو�التبـديل�ب�ن��عض�الأسطر�لا��غـ�ّ 

�وفيما�يخصّ �.	�	(!	�)	�و�و ،�تبديـل�الأعـداد�داخل�العمود�الواحـد�وتبديل�سطر��سطـر)�عـدد�الإم�انيات�النظـر�ة�ل��لّ 

تبديل�الأعـمـدة�مع��عض�ا�البعض،�وتبديل�الأعـداد�مع��ـعـضـ�ا�البعض،�داخل�العمود�الواحـد،�فـإن�نظر�ة�الـعــدّ��عـطـينا�

�ولـ�ـذا�فإن�الـعـدد�النظـري�ل��لول�الممكـنـة��ـو��.	�	(!	�)نفس�العدد�من�الإم�انيات،�و�و� ×		(�	!)	�	�.  

 369الـذي�مجموع�أعـداد��ل�عـمود�فيھ��ـو��9×  9وإذا�أضفنا�المر�ع�ال��ري�
ّ
ھ�أحد�ا��لول�الممكنة،�،�باعتـبـار�أن

  ي�ون�العـدد�الـنـظـري�الإجما���لإم�انيات�ا��لـول��ـو

�� = 	� × 	(�	!)	�	+ �. 
  ول�المـسألة�المكـية�مـسـاو�ـاوإذا�أضـفنا�ا��ـدول�الآخـر�الذي�ذكره�ابن�حمزة�ي�ون�عـدد�حـل

 	�� = �	[	(�	!)	�	+ �]  
 و�ـذا�عـدد�كـبـيـر�مـذ�ـل،�
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  خاتـمـة�وأمــل .6

�� ���يب� �السانحة �ل�،ـزملاءالب��ذه �الر�اضيات �أساتذة ��عده، �وما �الثانوي �حمزة���أنلتعليم �ابن �إ�� ش��وا

 جزائري �ا�ياضي�ر ـك
ّ
ـر�ل�ا�الأداةاك�شاف�ر�اضية�صغ��ة،�نحو��،خطوة�مـا�خطـىـھ�ر�ّ ،�وأن

ّ
 ون�اللوغار�تمية�ال���نـظ

ّ
�� ن�ب�م�ـا�ظ

Napierـم�إ���العر�ية�أن�يبادر�إ����كما���يب�ب�لّ .�فيمـا��عد� من�يمكنھ�الإس�ام����ترجمة��ـذا�الكتاب�الر�ا����الـقـيِّ

ــنـا�ا��صيف�ابن�حم بـھ�القيم�بتحر�ر�كتا�،رحمھ�الله�وعـفى�عن�نقيصتھ�،زةذلك،�خدمة�ل��اثـنـا�العل��،�وتخليدا�لر�اضـيِّ

 ��ذا�بلغة�آلت�إ���الضـمـور،�ح���عند�أ�ل�ا،�ولعلّ 
ّ
ف�ف�ن�بلغة�مآل�ا�الضع���خطي�تـھ��ذه�ع��ة�لأولـي�الأبـصـار،�المؤل

  والاندثـار.
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